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Algebra 4

3. feladatsor

. Ha L|K testbovités, a € L, akkor « és a? ugyanakkor algebraiak, ill. transzcendensek

K felett.

. Igazoljuk, hogy a + bi pontosan akkor algebrai szam, ha a is és b is az (a,b € R).

Legyen « algebrai, 7 transzcendens szam. Mutassuk meg, hogy « + 7 transzcendens.
Az art szdm mikor algebrai?

AT H3, 5 +6, T+ V2, 2+ 21 + 2, /7 szamok koziil melyek transzcendensek?

(Elhissziik, hogy 7 transzcendens.)

(a) Hatarozzuk meg Q folétt a kovetkezd algebrai szamok kanonikus polinomjat: /5,
VE+11, /3, V9, V2 + V3, V2 + V4, V3, V0.

(b) Hatarozzuk meg a |Q(3) : Q| fokot, ha 3 értéke: /3 + 2009,

illetve 103 4 v/2009 + 77+/20092 4 84v/2009 — 18566v/2009*

- QWd)NQ = Ry

. 2cos(2m/n) algebrai egész.

Mi cos(27/9) kanonikus polinomja?

Legyen D ferdetest, S gytiri. Mutassuk meg, hogy barmely D — S homomorfizmus
vagy injektiv, vagy azonosan nulla.

Hatarozzuk meg QQ és R automorfizmuscsoportjat.

A Q(V4d) testek, ahol d # 1 a négyzetmentes egészeken fut végig (d lehet pozitiv és
lehet negativ is),

(a) paronként nem izomorfak,

(b) mindegyik pontosan kétféleképpen dgyazhato C-be, és

(c) a két bedgyazas képe ugyanaz.
Legyen a az z° + 2z + 2 polinom egyetlen valos gyoke. Irjuk fel az a? és 1/a szamokat
1, a és a? raciondlis egyiitthatos linearis kombinécidjaként!

(a) Keressiink FFy felett méasod-, harmad-, illetve negyedfoki irreducibilis polinomot.
(b) Milyen elemszamu testek létezése kovetkezik ennek alapjan?

(c) Irjuk fel a négyelemti test dsszeado- és szorzotablajat!

(Beadhato!) Legyen p prim és ¢ € C primitiv p-edik egységgyok. Milyen ismert gytiriivel
izomorf a Zle]/(1 — ) faktorgytiri?



