Algebra3

6. feladatsor

1. Ha M az R gyfirii egy maximalis idealja, akkor az R/M faktorgyiiriinek pontosan két
idealja van.

2. Legyen
R ={a+bi+cj+dkla,b,c,d € Z} C H.

Igazoljuk, hogy R unitélis részgyftirije H-nak.

Gyird centruman azon elemek halmazdt értjik, amelyek a gydrd minden elemével felcserélhetdk.
3. Z(R) <R.
4. Z(H) =7

Az a+ bi + ¢j + dk kvaternio valos része a. Egy kvaternio tisztan képzetes, ha valds része nulla.
5. A tisztan képzetes kvaterniok részgytirtit alkotnak-e H-ban?

6. A tisztan képzetes kvaterniok terét azonositsuk R3-mal agy, hogy 4, j, k a kanonikus
bazisnak feleljen meg. Mi a tisztan képzetes kvaterniok szorzasanak geometriai jelen-
tése?

Gyirik direkt szorzatat dgy definidljuk, hogy minden miveletet koordindtinként végzink.

7. Z(Rl X Rg) = Z(Rl) X Z(Rg)

8. Ha R; és R, egységelemes gyftirtik, akkor U(R; x Re) = U(Ry) X U(Ry).

Két gyiri izomorf, ha van kdztik mivelettarto bijekcio.
9. Ha n és m relativ prim pozitiv egészek, akkor Z,, X Z,, ~ Z,, (mint gytrk).
10. Hany nem-izomort 5 elemt gytrd van?

11. Legyen R = (C10,1] a [0,1] intervallumon folytonos valos fiiggvények halmaza. Iga-
zoljuk, hogy R egységelemes, kommutativ gylir@ a pontonkénti miiveletekre nézve.
Nullosztomentes-e? U(R) =7

12. Egy egységelemes Ry = (R, +, ) gytriiben definialjunk egy 1j Osszeadast:
adb=a+b-1,

és egy Uj szorzast:
a®b=a+0b—ab.

Bizonyitando, hogy Ry = (R, ®, ®) is gytirt. Izomorf-e az 4j Ry gytrd a régi Ry-lal?



