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7. feladatsor

(Unitalis) gytirdhomomorfizmusok-e a kovetkezs leképezések?

(a) C =R, a+bi— a

(b) C = My(R), a + bi (Z _ab)

. Hany olyan kvaterni6é van, amelynek a négyzete —17

Hany injektiv C — H unitalis homomorfizmus van?

Legyen K test. Mutassuk meg, hogy M, (K) egységelemes algebra K felett. Mennyi a
dimenzi6ja? Mi a centruma?

Legyen K test és A egységelemes K-algebra.

(i) A minden balideélja K-linearis altér.

(ii) Ha dimgx A < oo, akkor A bal-Artin.

. Legyen D ferdetest. Az My(D) gytri nullosztomentes-e? Keressiink benne olyan bal-

idealt, amely nem jobbideal!

Keressiik meg a Z és a K|[z] gytirtik osszes idealjat (K test)! Allapitsuk meg azt is, hogy
melyik ideéal melyiket tartalmazzal Artin-gytrt-e a Z és a K[z]| 7

Hatéarozzuk meg a 7 és a K|[z] gytrtik maximalis idealjait.

Legyen K test. Bizonyitsuk be, hogy a K|[z| gytirtiben a nulla konstans taga polino-
mok maximalis idealt alkotnak. Adjuk meg ennek az M idedlnak egy (minél kisebb)
generatorrendszerét! Mi a Kx]/M faktorgytrd?

Mi lesz Z-ben az a és b szamok altal generalt ideal? Mi az (a) és (b) idealok metszete?
Hogy miikodik mindez K |[x]-ben?

Algebrai szam-e Q felett cos(27/9) ?
Ha L|K testbévités, a € L, és a? algebrai K felett, akkor « is az.

Legyen a az 2° + 2z + 2 polinom egyetlen valos gyoke. Irjuk fel az a és 1/a szamokat
1, a és a® racionalis egyiitthatos linearis kombinaciojaként!

(a) Hatarozzuk meg Q felett a kovetkezs algebrai szamok minimalpolinomjat: 13, /5,
Vh+11, V3, V9, vV2+ V3, V2 + V4, V3, V9.

(b) Hatarozzuk meg a |Q(3) : Q| fokot, ha 3 értéke: /3 4 2009,

illetve 103 + v/2009 4 77v/2009% + 84v/2009% — 18566v/2009* .

(c) Felhasznalva, hogy 7 (Q felett) transzcendens, igazoljuk, hogy

24 + 187 + 357 — 4372009
24 ]_8 35 9 43 2009
RO T BT TR 1 599 — 46672001
24 + 187 + 357 — 4372009

11 + 87 + 5799 — 46672009

is transzcendens.




